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Problema 1. Consideram matricea A = I,, — 2XXT, unde X = (x4, x5, ..., x,)T € R, pentru care
Xp+xy+ o+ x, #0sixt+ x5+ -+x2=1.
a) Sa se arate ca matricea A este ortogonala.
b) Aflati valorile proprii ale matricei A si determinati o baza in raport cu care matricea A are
forma canonica Jordan.
¢) Determinati X, stiind ca (1,1, ...,1)T este un vector propriu pentru A.

Problema 2. Se considera sirul de numere reale (x,),»1, definit prin
1
Xp = Z f,VTl > 1.
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Sa se studieze natura seriei
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unde a este un parametru real.

Problema 3. Fie V un spatiu vectorial real, de dimensiune finita, si T,S:V — V doua aplicatil
liniare, cu proprietatile T oS =T siSoT = S.

a) Sasearate carang T =rangS.
b) Sa se arate ca daca aplicatiile T si S au aceeasi imagine, atunci S=T.

Problema 4. Fie ¢ > 1si f: [0, c] —» R o functie continua, crescatoare, cu f(0) = 0si f(1) = 1.
Sa se calculeze
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Timp de lucru: 4 ore.



