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SECȚIUNEA  A 

 

Problema 1 

Găsiți funcțiile 𝑓: ℝ → (0, ∞) de clasă 𝐶2  care au proprietatea că există 𝛼 > 1 astfel încât 

𝑓′′(𝑥)𝑓(𝑥) ≥ 𝛼(𝑓′(𝑥))
2

,    ∀𝑥 ∈ ℝ. 

 

Problema 2 

Determinați matricile 𝐴 ∈ ℳ𝑛(ℤ) care satisfac relația 

2025𝐴2025 = 𝐴2024 + 𝐴2023 + ⋯ + 𝐴. 

 

Problema 3 

Fie 𝑓: [0, ∞) → ℝ  o funcție derivabilă în 0 cu 𝑓(0) = 0. Determinați 

lim
𝑛→∞

1

𝑛
∫ 𝑓 (

𝑙𝑛𝑥

𝑥
)

2𝑛+1

2𝑛

𝑑𝑥 

Problema 4 

Fie 𝐴, 𝐵 ∈ ℳ𝑛(ℂ). Să se arate că următoarele afirmații sunt echivalente: 

1) Pentru orice matrice 𝐶 ∈ ℳ𝑛(ℂ) există matricele 𝑋, 𝑌 ∈ ℳ𝑛(ℂ) astfel ca 𝐴𝑋 + 𝑌𝐵 = 𝐶; 

2) Pentru orice matrice 𝐶 ∈ ℳ𝑛(ℂ) există matricele 𝑈, 𝑉 ∈ ℳ𝑛(ℂ) astfel ca 𝐴2𝑈 + 𝑉𝐵2 = 𝐶. 

 

 

 

 

 

 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii și se notează cu punctaje cuprinse între 0 și 10. 
Timp de lucru: 4 ore. 


